Egy konnyu sikmértani tételrol

Egy régebbi dolgozatunkban — melynek cime: A Feldman ~ Sapiro - ,,elv” igazoldsa —
mar volt sz6 egy tételrdl, mely szerint:

A korbe irhato legnagyobb teriiletii négyszog a négyzet.

Ezt akkor analitikusan, sz&lséérték - szamitassal igazoltuk. Most j6jjon a geometriai
igazolas! Ehhez tekintsiik az 1. dbrat!

A B 1. abra

Itt egy r sugart korbe berajzoltuk a kek téglalapot. Minthogy a legnagyobb teriiletii beirt
négyszoget keressiik, ezért a négyszog csucsainak a koron kell lennie. Ekkor viszont
Thalész tetele miatt a négyszog derékszogli lesz. Az 1. dbran feltlintetett szogviszonyok
oka az, hogy az AB ivhez tartozo AOB = a kdzépponti sz6g kétszerese az ugyanehhez az
ivhez tartozo ACB keriileti szognek.

Most felirjuk a kék négyszog teriiletének képletét:

Tapcp = (2 T sin%) : (2 T cos%) =2-r%- (2 . sin%-cos%) =2-r’-sina, tehat:

TABCD=2'T'2'Sina. (1)

Ez akkor a legnagyobb, ha
sina =1 - a=90°. (2)

Most (1) és(2) - vel:
TAB*CD*=2-r2=(\/§-r)2. (3)

Eszerint az r sugart korbe irhat6 legnagyobb teriiletii négyszog egy V2 - r oldala négyzet.
Az 1. abran ezt pirossal rajzoltuk meg.



ML1. A Feldman ~ Sapiro - elvet - tudomasunk szerint — még ma is alkalmazzak a fiirész -
tizemi gyakorlatban, mddositasokkal. Tovabba tanitjdk az erdészeti és faipari tanuldknak,
akik differencidlszamitast nem tanulnak, de algebrat és trigonometridt igen. Emiatt is
hasznos lehet a fenti igazolas. A Matematika o6ran vald els6 megbeszélés utan érdemes ezt
a vonatkozo6 szakmai tantargy orajan ismét elévenni, feleleveniteni. Ebben a szaktanarnak
is partnernek kell lennie: 6 is csindlja meg a leckéjét. Ami nem mindig magatdl értetodik.
( A mi kdzépiskolai szakmai tanarunk annakidején csak emlékeztetett a Kimondott tételre:
rajzolt a tablara egy kort, benne egy négyzettel, majd tovabbment. Igaz, mi még tanultunk
is, nem csak bejartunk az iskolaba, vagyis lehetett mire hivatkozni. )

M2. A bevezetdben geometriai igazolast emlegettiink, ami csak részben igaz: pl. Thalész
tétele meg a kozépponti és kertileti szogek 0sszefliggése miatt. A tobbi rész azonban ana -
litikus targyalasu volt, hiszen szamitassal dolgoztunk.
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